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T ie des langages formels

  

Soit le vocabulaire V = {a

 

1

 

, a

 

2

 

, ..., a

 

s

 

} avec s entier naturel non nul. 
Les ensembles suivants, m ation de conca tion et de 

  

 la chaine vide,
for V

 

*

 

 ?

 

•

 

A : ensemble des c e.

 

•

 

B : ensemble des c e.

 

•

 

C = { (a

 

1

 

a

 

2

 

)

 

n

 

 , n entier naturel et (a

 

1

 

a

 

2

 

)

 

n

 

 = a

 

1

 

a

 

2

 

a

 

1

 

a

 

2

 

… a

 

1

 

a

 

2

 

 }

 

•

 

D = {a

 

1
n

 

a

 

2
n

 

 , n entier naturel et a

 

1
n

 

a

 

2
n

 

 = a

 

1

 

a

 

1

 

…a

 

1

 

 a

 

2

 

a

 

2

 

…a

 

2

 

}

 

•

 

E : ensemble des c

 

1

 

 et a

 

2

 

 en nombre identique.

 

ation

 

Pour chacune des grammaires suivantes :

 

•

 

donner son type,

 

•

 

er deux c ivations successives,

 

•

 

s des deux c

 

•

 

donner les arbr iva
grammaire est de type 2 ou 3.

G

 

1

 

 = ( {a, b, c}, {S}, S, { S  

  

 a S b S a
S  

  

 c })

G

 

2

 

 = ({a, b, ch, d}, {S, A, B, C}, S,{ S  

  

 BCaCbbA
A  

  

 CaCbbA | 

  

Ca  

  

 ba
Cbb  

  

 da
B  

  

 cha })

G

 

3

 

 = ({cha, bada}, {S, A}, S,{ S  

  

 chaA
A  

  

 badaA | bada })

G

 

4

 

 = ({a, b}, {S, A}, S,{ S  

  

 Aa | bA
A  

  

 Sa | bS })

G

 

5

 

 = ({a, b, c}, {S, A, B}, S,{ S  

  

 AB
A  

  

 aA
B  

  

 Bb
AB  

  

 cABc | cc })
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3. 

 

Soit la grammaire :

G :  ( {a, b, ..., z, +, (, )}, {S, somme, produit, facteur, terme}, S, 
{ S   

  

 somme
produit   

  

 produit    facteur
produit   

  

  facteur
facteur   

  

  ( somme )
facteur   

  

  terme
somme   

  

 somme+ produit
somme   

  

 produit
terme   

  

  a | b | c | ... | y | z })

1. Donner l'arbr ivation de la c b + (a + b) c + a (bc)'.

2. En cherchant l'arbr ivation de la c  justifier sa non-appartenance au 
langage eng rammaire ci-dessus.

3. Modifier la grammaire pour qu'elle pr ations '-' et '/', dont les 
propr espectiv dition et du produit. Pour cette 
nouvelle  grammaire, donner l'arbr ivation de la c

 

4. 

 

Donner le type de ces grammaires, justifier.
age eng rammair es ou hors-contexte.

G1 = ({a, b}, {S, A, B}, S, { S  

  

 a  A B
B  

  

S A, b B  

  

 a
A a  

  

S a b, A b  

  

S B b})

G2 = ({ , }, {S, A, U, V}, S, { S  

  

U A V | U V, A  

  

V S U | V U
U  

 

 

 

, V  

 

 

 

})

G3 = ({a, b}, {S, A, B, C}, S, { S  

  

a S | b S | a A | b B
A  

  

a C | a
B  

  

 b  C | b
C 

  

 a C  |  b C  | a | b})

G4 = ({a}, {S, A, B}, S, { S  

  

 a  A B
A 

  

S A | S
B  

  

 a })

G5 = ({a, b}, {S, S1}, S, { S  

  

 | S1
S1 

  

a S1 | b })

G6 = ({a, b}, {S, S1}, S, { S  

  

 | S1 | ab
S1 

  

a S1 b | ab })

G7 = ({a, b}, {S, S1}, S, { S  

  

 | S1
S1 

  

a S1 b | 

  

 })

G8 = ({a, b}, {S}, S, { S  

  

 | a S | b })
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5. 

 

Donner une grammaire pour les langages suiv .

1. V

 

T

 

 = {a, b} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

n 

 

b

 

n

 

 avec n > 0}

2. V

 

T

 

 = {a, b, c} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

m 

 

b

 

n 

 

c

 

p

 

 avec m > 0, n > 0 et p > 0}

3. V

 

T

 

 = {a, b, c} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

n 

 

b

 

n 

 

c

 

p

 

 avec n > 0 et p > 0}

4. V

 

T

 

 = {a, b, c} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

p 

 

b

 

q 

 

c

 

r

 

 avec (p = q ou q = r) et p > 0 et q > 0 et r > 0}

5. V

 

T

 

 = {a, c} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

m 

 

c a

 

p

 

 avec m 

  

 p > 0}

6. V

 

T

 

 = {a, b} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

p 

 

b

 

q

 

 avec p 

  

 q et p 

  

 0 et q 

  

 0}

7. V

 

T

 

 = {a, b, c} L = {w 

  

 V

 

T

 

*

 

 | w = a

 

p 

 

b

 

q 

 

c

 

r

 

  ; p + q 

  

 r ; p > 0, q > 0 et r 

  

 0}

 

6. 

 

Traduire ces diagrammes de Conway en une grammaire hors-conte e. 
Donnez-la sous la forme BNF git d’une grammair e, donner 
l’expr e correspondante..

 

7. 

 

Soit le vocabulaire V = {a, +, =}.
Donner une grammaire hors-contexte pour le langage L dont chaque c e
addition correcte de deux suites de car es a. 
Par exemple : aa + aaa = aaaaa.

 

7.2

 

aa

bb

A

B

S : 

ba

bb

BA : 

ab

aa

AB : 

ba

bb

BA : 

ab

aa

B : a

 

7.1

 

7.4

 

aa

bb

cc

A : 

dd

 

7.3

 

aa

bb

cc

A : 

dd

 

DEUG MIAS 2

  

Module Informatique III 2000-2001

Univer 4 Chantal Enguehard

 

8. 

 

Soient les automa ts fi gures suivantes :

Donner quatre c econnues par ces automates.

Ecrire les grammair es correspondantes, ainsi que les expr es.

 

9. 

 

Construire les automa ts fi rammaires suivantes :

G1 = ({a, b}, {S}, S, { S  

  

a S | b S | a | b })

G2 = ({aa, b, c, d}, {S, A, B, C}, S, { S  

  

aa S | b S | c A | d B
A  

  

c C | c
B  

  

d | d C
C  

  

c C | d C | c | d})

G3 = ({a, b}, {S, S1}, S, { S  

  

S1 | a | b | 

  

 
S1 

  

 a S1 | b S1 | a | b })

 

10. 

 

Construire les automa ts fi xpr es
suivantes :

1. V

 

T

 

 = {a, b} a

 

+

 

b*

2. V

 

T

 

 = {a, b} (ab)* 

3. V

 

T

 

 = {a, b}  (ab)

 

+

 

4. V

 

T

 

 = {a, b} a(b

 

?

 

c)*d

 

+

 

automate 1 automate 2

1

2

3

4

5

a

a

a

b

c

a
b

1

2

3

a
b

c


