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① jeux combinatoris

Champ (baffelte de chocolat)

#Its

emparsonne

2 joueurs Pe
,

P2
, qui A

powert des
comps

de facon alternas

coup : choisir carre (i , j) et

enlever tous les < , 1) +g.

ki
, lj

Cli qui prend (1 , 1) pend,
l'autre

gagne .

* Pr commence



Parke de jau : sequence de coups
alternes de P1 ,

Pr
,

avec Pe qui
commence

T : C , d
, 22 , dz, . . .

Ci : coups de Pr
y

di : compo de
Eqi lai les parties sout fines

2) Une parke maximale est gegree
&

par le joueur qui ula pas jone
en denier

.

strategie de Pi : facon de jover
in comp , schon le parde gui
a ete' jouce perque la

Ji = skchegia de Pi

C = [1 .. m] x (1 .. m] ene, des
coups

in : (CC)
*
-> C (fet.partielles

ic : <((()
*
-> C



1234

Ex m = 2
,
n = Y 24//I

Abre deen + rounds ->0 Pr

Y T Pr

↳
-ms atastes . D

Pr + I I
a ⑭

di : )

I S
-

Pet
De a une strategie gequent o :

en joucut selon on
,

alle goyne

louks les parties , quelque scient

les comps de P2.



Champ -

-

-jeua 2 joueurs
- jur Li

- you I somme nulle I

fonta partic gegree par P. est

perdue par P2
,

et vice-versa

Jux shatgiques : c que poque
un joueur ; l'autre la perd

- jeu determine : sort in on Pr

a strelegra geymante

C plus hard : tout jet
fin est determine



2 cas

-

① m = n

On montre une stratege geymante
de Pr 12 n

1 I

P I commence area (2,2)2#////
5 P2 jone (1 , 2) alors

M
-

OI repond (1 , 1) ;

et vice-versa

-> Pl gegue houds tes parties
② m , n arbiheines

On moder pushe l'existence dlune

strate pre gegmente de P1.

Technique
· vol de shelige"



Supposors per
contradiction qua

Pr a una state que gegnente i

Si Pe commence par (m , n) : Supposes
que P2 jove (i , j) enowike sem (2).

Vol de strategie :

I Pe commence par (isj) ch

continue par E - strategie we

4 ⑭ ⑪
-12 /Romad, lij Tr&re strategie re

M de Pr

est segnant !

-> contradicher : l'hyphire
que P2 a une strategie

gemake



· On vient de voir que Pr we peut
pas avot de strategic gegnante

.

⑧ Si on monke
que Champ est determine

alons e implique que Pe a una

strategie gequente .

↓ Tout,en finest disermineT

* Care parties indecies)

Aubre de you (fri)
G Pr

1..
D - B Pr

o.. b !O Pr

fenilles + 1 - +: geprepar Dr
- Ph



Pr O OR

Ot Pu I AND

Ni
+

↓ · - atto
+ ↑11 !X
t

-

0 = shet . +

1- por P.
- D D-

/X-
+00 00---

111M stret

gegrante
--- --- +

per Pr



&inl p
las de jutaro ,

area

me.. , up jelm

Comp : chaber un has et entere

-> 1 jeton de ce tas

Le jouer qui prend le desier
&

jeten gagna (Pe commence)

XoR Silwitei

6 XOR 3 = 110 XoR 011 = 101

&

Th /Bonin , 1902)

G= Che , .
.

, up] est gegnauke pour
le

&

joueur qui commence

E) n XoR
..

XOR up # O



11 (m , , .

., up)/) : = Sui
Preve par

riduction sur 111 :

1) m = .. =

p
= 0 .. perdant par

P
K

2) 11411 > 0

2 = (n, ..,
mi

,
.. up)

Lest + pow Pk Es n1 XoR
..

XOR up Fo

2a) Supposons #or.. XOR up +0

a

Or cherche i et mismi ty
M1 Xor

..
mi .. Xor up = 0

sout a le bit le plus fast de

a egel a 1
.

Dona il ex

1ist 19. le weie lit de mi

est
1
.



mi :=

-

= ni XoR a < ni

Dans ce as : P ~duit le
k

: cme has a mi

n XOR .. ⑭ xor
.. up =

niXORa

a XORa = 0

-> (ne ..., mi
,

.. up) perdant

par P3-

26) supporson que m XOR ..

XOR up
= 0

Onwent monber
que c'est pendent

par Pic ,
donc gagnant per Po-k

&

&

Dona Po-k gegne a pres
tous les

wup possible da P
K

↓ (m , . , up) ,
c = (m ... mi

..up)

Sort 1 = n1 XoR .. ni- , Xornix . - up
A yor ni = 0 = A XoR mi + 0

~ mini


