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Coloration de sommets
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Coloration de sommets

atb

a,bel,... K]

Le graphe est k-colorable si :
= {
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Coloration de sommets

12 34
13 14 23 24

Le graphe est k-colorable si :

= # b

a,bell,... k|]
Le graphe est k-choisissable si :
Pour tout L tel que |L(v)| > k, a#hb
@—® =4 ac L(x)
Y be L(y)
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Coloration par liste a spectre borné

Le graphe est (k, p)-choisissable si :

Pour tout L tel que [L(v)| > ket [UL(v)| < p,

a#hb
@—®B =4 ac L(x)
oY beL(y)
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Coloration par liste a spectre borné

Le graphe est (k, p)-choisissable si :

Spectre
—
Pour tout L tel que [L(v)| > ket [UL(v)| < p,
a#hb
=< ael(x)
oy beL(y)
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Coloration par liste a spectre borné

Le graphe est (k, p)-choisissable si :

Spectre

—
Pour tout L tel que [L(v)| > ket [UL(v)| < p,

a#hb
@—®B =4 ac L(x)
oY beL(y)

(k, k)-choisissable < k-colorable.
(k, p+ 1)-choisissable = (k, p)-choisissable.
(k, 00)-choisissable < k-choisissable.
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Graphes bipartis

12 34

13 14 23 24

Pas (2, 4)-choisissable, mais (2, 3)-choisissable.
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Graphes bipartis
12 34
13 14 03 24
Pas (2, 4)-choisissable, mais (2, 3)-choisissable.
12 23 13
12 23 13
Pas (2, 3)-choisissable.
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Graphes bipartis (2)

Lemme (Facile)

Tout graphe biparti est (k + 1,2k )-choisissable.

Marthe Bonamy Coloration a spectre borné 5/9



Graphes bipartis (2)

Lemme (Facile)

Tout graphe biparti est (k + 1,2k )-choisissable.

Lemme (Facile)

Certains graphes bipartis ne sont pas (k + 1,2k + 1)-choisissables.
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Graphes bipartis (2)

Lemme (Facile)

Tout graphe biparti est

Lemme (Facile)

Certains graphes bipartis ne sont pas

Lemme (Facile)

(2, 3)-choisissable == 2-choisissable.
(2,4)-choisissable =
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Questions

3?7 Cx, (k, Ck)-choisissable = k-choisissable.
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Questions

Question
3?7 Cx, (k, Ck)-choisissable = k-choisissable.

k=1Vv
k=2
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3?7 Cx, (k, Ck)-choisissable = k-choisissable.
k=1V

k=2

Théoreme (Kral’, Sgall 2005)

Pour tous k > 3 et p > k,
(k, p)-choisissable == k-choisissable.
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3?7 Cx, (k, Ck)-choisissable = k-choisissable.

k=1V
k=2V
Théoreme (Kral’, Sgall 2005)

Pour tous k > 3 et p > k,
3 un graphe (k, p)-choisissable et pas (k. p -+ 1)-choisissable.
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Questions (2)

3? Ckp, (k, p)-choisissable = C,. ,-choisissable.
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Questions (2)

3? Ckp, (k, p)-choisissable = C,. ,-choisissable.

p<2k—2: NON
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3? Ckp, (k, p)-choisissable = C,. ,-choisissable.

p<2k—2: NON

Théoreme (Krél', Sgall 2005)
Crok—1 = O(k - Ink - 2%K).
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3? Ckp, (k, p)-choisissable = C,. ,-choisissable.

p<2k—2: NON

Théoreme (Krél', Sgall 2005)
C;(Qk i = (/7</< - Ink - 24/().

Question (Kral’, Sgall 2005)

Ck,2k—1 doit-il croitre exponentiellement en k?
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3? Ckp, (k, p)-choisissable = .

p<2k—2: NON

Théoreme (Krél', Sgall 2005)

Question (Kral’, Sgall 2005)

Ck 2k—1 doit-il croitre en k?
Théoreme (B., Kang 2013)
Oui.
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|dée de la preuve
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|dée de la preuve

V (k,2k — 1)-attribution de listes L,

3S e ([2kk_1])7
Vv eEALV)#S

Beaucoup de sommets
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|dée de la preuve

V (k,2k — 1)-attribution de listes L,

3S e ([2kk_1])7
Vv eEALV)#S

YveB,L(v)nS#10
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|dée de la preuve

V (k,2k — 1)-attribution de listes L,

3S e ([2kk_1])7
Vv eEALV)#S

YveB,L(v)nS#10

Graphe (k, 2k — 1)-choisissable mais pas ((2kk 1) — 1)-choisissable.

Beaucoup de sommets
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|dée de la preuve

V (k,2k — 1)-attribution de listes L,

3S e ([Zkk_ll)?
Vv eEALV)#S

YveB,L(v)nS#10

Graphe (k, 2k — 1)-choisissable mais pas ((kzkk b

Beaucoup de sommets

— 1)-choisissable.

Théoreme (B., Kang 2013)

Pour tout p > 2k — 1, € , > <‘X])((k;1)3).

(Intéressant seulement dans le cas p = o(k?)).
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|dée de la preuve

V (k,2k — 1)-attribution de listes L,

3S e ([Zkk_ll)?
Vv eEALV)#S

YveB,L(v)nS#10

Graphe (k, 2k — 1)-choisissable mais pas ((kzkk 1

Beaucoup de sommets

— 1)-choisissable.

Théoreme (B., Kang 2013)

Pour tout p > 2k —1, C; , > (\X])((k;l)l).

(Intéressant seulement dans le cas p = o(k?)).
Généraliser la Propriété B.
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Conclusion

Question (Kral’, Sgall 2005)
3? Dy, (k, Di)-choisissable = (k + 1)-choisissable.
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Conclusion

Question (Kral’, Sgall 2005)
3? Dy, (k, Di)-choisissable = (k + 1)-choisissable.

Vrai pour k = 2 (et alors D, = 3).

o Dy = k2.
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Conclusion

Question (Kral’, Sgall 2005)
3? Dy, (k, Di)-choisissable = (k + 1)-choisissable.

Vrai pour k = 2 (et alors D, = 3).

o Dy = k2.
e (k, p)-choisissabilité des graphes bipartis complets ?
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Conclusion

Question (Kral’, Sgall 2005)
3? Dy, (k, Di)-choisissable = (k + 1)-choisissable.

Vrai pour k = 2 (et alors D, = 3).

o Dy = k2.
e (k, p)-choisissabilité des graphes bipartis complets ?

Merci pour votre attention !
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