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Une propriété de commutation
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Sur un graphe fini, si on fixe O; et O, deux ordres d’activations des
zevein  palles, TH(O1) £ TL(0y)

Introduction

Preuve : changement de point de vue - les collections de piles
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® commutation : méme ensemble de trous atteints, et méme, mémes
fleches utilisees! TH(01) = TH(0») ps.
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Un systéme de
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Définition du modéle sur Z

Un systéme de

particules : le

modeéle de golf - - - e

sur Z/nZ ot sur Configuration initiale
Z

pour chaque sommet u, indépendamment :

Zoé Varin
R m état : balle avec proba d, XOR trou avec proba d;, 0 < dy, < d;
i b 7 e m horloge : A, ~ U ([0, 1])
ottiiton Chaque balle trouve-t-elle un trou?
Loi de T*
Gerdhrfer La difficulté

Références

m une infinité de balles
m pour tout u, une infinité de v tels que A, < A,

Premiere question

Le modéle est-il bien défini?
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Clé : codage des états /\

S~ o 7][77 _—
S Su /
u+1 “—

\ ne voit aucune aréte = wu ne regoit aucune balle

Il existe une infinité de \ p.s. (2 droite et & gauche de tout sommet).

9/15



Un systéme de
particules : le
modéle de golf
sur 7/ nZ et sur

Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

La loi de Tt surZ

On note (A,- TL)

libres. (ici di, + d. = 1 et dy, < d})

Il existe G, H, \ et (LE)‘)). . (explicites) tels que pour tout R > 0,
e

P(A; T =2b,-R<i<R)

_ (2[30 aF 1))\2b° Cbo

R

o le processus qui indexe les distances inter-trous

)\Qb,' Cb,'

H(A) i=—R,i#£0 g(A)

_ ﬁ P (L =25)

i=—R
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Définition
Loi de T"

|dée générale de la preuve du théoréme

Clé de la preuve : couplage avec le cercle, *’(") = dy, = — dr

Avec grande probabilité, et pour n assez grand :

= Environnement local suffisant : les (A; Tt . ,(A,-TL(")>
( )_Rg,<R _R<i<R

ne dépendent que de la configuration initiale sur [—- Mg, MRg].
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(

Clé de la preuve : couplage avec le cercle, = dy, = — dr

Avec grande probabilité, et pour n assez grand :
m Environnement local suffisant : les (A,- TL)—RgigR' (A,-TL ))—RSISR
ne dépendent que de la configuration initiale sur [—- Mg, MRg].
m couplage des configurations locales initiales sur Z et sur Z/nZ
m couplage des fléches
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|dée générale de la preuve du théoréme

(

Un systéme de Clé de la preuve : couplage avec le cercle, = dy, = — dr
particules : le
modéle de golf
sur Z/nZ et sur

Zoé Varin

0

Définition Avec grande probabilité, et pour n assez grand :
Loi de T"

= Environnement local suffisant : les (A; Tt . ,(A,-TL("))
( )—RS’SR R<i<R

ne dépendent que de la configuration initiale sur [—- Mg, MRg].
m couplage des configurations locales initiales sur Z et sur Z/nZ
m couplage des fléches
— ATL=AT" _R<i<R
m conclusion en calculant :
R-1
P(aTH =25, -R<i<R-1) — [] P =2b)
n— oo

i=—R
11/18



Un systéme de
particules : le

modéle de golf
sur 7/ nZ et sur

Zoé& Varin

Définition

Loi de T"

Résultat final

Il existe G, H, \ et (LE’\))_ . (explicites) tels que pour tout R > 0,
e

R
P (AT =2b,-R<i<R)= ][] p(L,@) :gb,.)
i=—R
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Conclusion

Bilan et travail en cours

m Extension sur Z/nZ
m plusieurs balles par sommets : ok
m trous A capacité plus grande que 17
m théorémes limites sur Z/nZ (distances maximales entre deux
trous libres)
m calcul de la distance parcourue par une balle? (asymptotique
dans [PRS19])

13/15



Un systéme de
particules : le
modéle de golf
sur Z/nZ et sur
Z

Zoé& Varin

Introduction

Loi de TL sur
n

Sur
Définition
Loi de T"

Conclusion

Références

Références

Persi Diaconis and William Fulton, A growth model, a game, an
algebra, Lagrange inversion, and characteristic classes, Rend.
Sem. Mat. Univ. Pol. Torino 49 (1991), no. 1, 95-119.

Gregory F Lawler, Maury Bramson, and David Griffeath, Internal
diffusion limited aggregation, The Annals of Probability (1992),
2117-2140.

Philippe Nadeau and Vasu Tewari, Remixed eulerian numbers,
2022.

Michat Przykucki, Alexander Roberts, and Alex Scott, Parking
on the integers, arXiv preprint arXiv :1907.09437 (2019).

14 /15



Petite parenthése : que se passe-t-il pour T
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On sait faire le calcul exact de la loi avec Maple

b:=2:t n o= bt
c 1/(bmnm1al(n b))/ binomial(t+v,t):
A2 m = c*add(finalstatefocus3(s,p,n), s in Park(v,b,t)):
it etatsfinauxT0 := Park_fin(t+v,0,b):
Loide T
oree LoiT0 := {seq( {factor (expand(diff (miT0, Xirepd(sfin)1))), repd(sfin)} ,sfin in etatsfinausT0 )};
5P — 48 p° 45403400 p2—
Lo 16p°— 48p°+ 67p* = 54p°+ 2952~ 10p+2 1056 03],
30(2p%-2p+1) (p*-2p°+ 4p*-3p+1)
Rafarances 5p°—20p" +53p°—89p° + 116p*— 107 p°+ 66 p* — 24p+ 4 10,0003 Zﬂ»]

60(p*-2p°+4p?-3p+1)(2p7-2p+1) (PP —p+1)

07

8 ap_ 25— _
_pP-ap 2Sp +92p°— 144p*+130p> - 73 p* + 24p—4 110,0,0,3,0,3]
60(pt—2p°+4p*—3p+1)(2p°—2p+1) (pPP—p+1)
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